MATEMATYKA - Ekoenergetyka- zestaw zadan

Funkcje jednej zmiennej - dziedzina i miejsca

Zzerowe

Dziedzina funkcji wymiernych, logarytmicznych i z pierwiastkami ¢ rozktad wielomianu na
czynniki - miejsca zerowe. Czas: 2 h. Materiat teoretyczny: streszczenie wyktadu 2-3.
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Q Przypomnienie

h
b = 500 %0 ng(x), log,g() = £0)>0
VJg(x), nparzyste = g(x) >0 <Jg(x), nnieparzyste = brak warunku

Wielomian stopnia 3 bez wyrazu wolnego: ax® + bx? + cx = x(ax? + bx + ¢) - jednym pierwiastkiem jest
x = 0, pozostate wyznaczamy z A.
Miejsce zerowe utamka: licznik = 0 i x nalezy do dziedziny.

I &4 Zadania na éwiczenia

Zadanie 1. Wyznacz dziedzine funkcji wymiernej (rozt6z mianownik na czynniki):

X+ 1 2x — 1 x2+1
f(x) = b) f(x)= f(x) = ———ro
a) f(x) 2_4 ) 00 X3 — 4x ) fx) x3+x%2 —6x
3 x-5 x?
= = — f =
d) £(x) x3 —2x2+x &) f(x) x3 —3x2 ) ) x3+5x
Zadanie 2. Wyznacz dziedzine funkcji z logarytmem w liczniku:
ln x ln x
R oo o0 =53
_ Inx _In(x 1)

Q) f(x)= X3 — 3x2 d) f(x)= x3 —4x
Zadanie 3. Wyznacz dziedzine funkcji z pierwiastkiem stopnia parzystego:

Vx+3 Vi — x2 -1
a) f(x)= ;‘*3 b) f(x)= 43 al 0 fx)=— L

Xt =X X+ X x4t -4
d) f(x)=L e) f(x)=Vx2-5x+6 f) ®f(x)= x -1

x3 —x2-2x X+2
Zadanie 4. Wyznacz dziedzine funkcji z pierwiastkiem stopnia nieparzystego. Porownaj z zadaniem 3.

Vx =5 x Vx+4
a) flx)= x3 —9x b) f(x) = x24+2x -3 ) flx)= x3 +2x2
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Matematyka - Cwiczenia 2 Ekoenergetyka

Zadanie 5. Wyznacz dziedzine funkcji (kilka warunkow jednoczesnie):

In x ++/x
x2—4x

Vx +2+1In(5-x)
x3 - x

b) f(x) = In(x%-4) o) Tf(x) = —

a) f(x)=

Zadanie 6. Wyznacz dziedzine i miejsca zerowe funkgji:

x> —4 (nx Vx +3
D 0= A iy ) 0=
Vx -5 * x3 —4x x? - x
= = f =
l A Zadania do pracy samodzielnej
Zadanie S1. Wyznacz dziedzine funkcji:
x-3 x? n x
a) x3 - 9x b) x3 +2x2-3x ) x2 -1
In(x+1) 2-x Vx +1
d) x3 — x2 ) x3—x f) x2—-3x+2
3/ S5 2 _
g :+2 h) 2x_1 ) nO-x?
X7 =X X4 —=x-6
. Vx +1ln(x +3) 1
7 x = ) YxXrmxro) —
j) x2+x-12 k) 1 )] ——

Zadanie S2. Wyznacz miejsca zerowe funkcji z zadania S1, podpunkty a), c), f), g).

Zadanie S3. Podaj przyktad funkcji, ktorej dziedzing jest zbior: a) R\ {0; 4}, b) (0; o)\ {1}, ) (=2; 2).

Sprawdz, co umiesz (ok. 20 minut) .
. . . .. X+5
Zadanie T1. Wyznacz dziedzing funkcji f(x) = —— .
x> — x4 —6x
Zadanie T2. Wyznacz dziedzine funkcji f(x) = X oraz jej miejsce zerowe.
x2—-T7x+10
Zadanie T3. Wyznacz dziedzine funkcji f(x) = 3X +44 .
X~ —4ax
3)
. .. .. Vx -1 . . .
Zadanie T4. Wyznacz dziedzine funkcji f(x) = ﬁ Czy x = 1 jest miejscem zerowym
X —4ax
tej funkcji?
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& Odpowiedzi

Zad.1. a) R\ {-2;2}; b) x(x = 2)(x +2): R\ {~2;0;2}; ¢) x(x +3)(x —2): R\ {=3;0;2}; d) x(x = HZ R\ {0;1};
e) x2(x —3): R\ {0;3}; f) x(x2+5): R\ {0}

Zad. 2. a) (0;2) U (2;3) U (3;00); b) (0;1) U (1;00); €) (0;3) U (3;00); d) (1;2) U (2; ).

Zad. 3. a) (-3;0) U (0;1) U (T;00); b) (=2;0) U (0;2); €) (1;2) U (2;00); d) (0;2) U (2;00); €) (—e0;2) U (3;0); )
(—00;=2) U (1;0).

Zad. 4. a) R\ {-3;0;3}; b) R\ {=3;1}; ¢) x2(x+2): R\ {-2;0} - pierwiastek stopnia nieparzystego nie ogranicza
dziedziny.

Zad. 5. a) (0;4) U (4;); b) (=00;=2) U (2;00); €) (=2;-1) U (=1;0) U (0; 1) U (1;5).

Zad.6. a) D =R\ {0}, xo € {-2;2}; b)xo=1; ) xo=-3; d)xo=5; ) D =R\ {2}, xo € {-2;0} (x =2 ¢ D); )
D = (=2; ), xo € {0; 1}.

Zad.S1. a) R\{-3;0;3}; b) R\{-3;0; 1}; ) (0; 1)U(1; 00); d) (=1;0)U(0; 1)U(1; 20); €) (—o0; =1)U(=1;0)U(0; 1)U(1; 2);
f) (-1, U (1;2) U (2;00); 8) R\ {-1;0;1}; h) R\ {=2;3}; i) (=3;3); ]) (—00;—4) U (3;0); k) (0;1) U (1;00); 1)
(—00;0) U (4; 0).

Zad.S2. a) brak(x =3¢ D); c) brak(x =1¢ D); f) x =-1; g) x = -2.

Zad.S3. np.a) 1 —; b) IX; ¢) V4 - x2

Sprawdz. T1: x(x —3)(x+2): R\ {-2;0;3}; T2: (0;2) U(2;5) U (5;0), xo = 1; T3: (=4; -2) U (=2;0) U (0; 2) U (2; c0);
T4 R\ {1;3}; nie-x=1¢D.
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