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Karta najwazniejszych wzorow

Wszystkie najwazniejsze wzory z wyktadow 1-10 na dwoch stronach.
Definicje, przyktady i objasnienia — w streszczeniach poszczegolnych
blokow.
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Dziedzina funkgji Reguty rozniczkowania

\g(x) (stopien parzysty): g(x) > 0; hx), g(x) £0;

g(x)’
log, g(x): g(x) > 0.

(cf) =cf’, (F+g) =f"xg', (fg) =f'g+fg,

(ﬁ)' _f'e-fg’.
g gZ ’

(f(g(x))" = f(g(x)) - g'(x), np. (ek¥)’ = kekx,

Styczna: y = ' (xg)(x — xg) + f(xg)-

|(

Funkcja kwadratowa

y=axlebxtc, A= b?—dac, xi = b+ VA ; Monotonicznos¢, ekstrema, wypuktosc
. b —A 2a f’ > 0-roSnie, f’ < 0 - maleje; ekstremum: f’(xg) =0
wierzchotek W (p, q): p = 22’97 45 i zmiana znaku f’ (+ —» — max, - — + min);
f” > 0-wypukta, f’” < 0 - wklesta; punkt przegiecia:

Potegi i logarytmy zmiana znaku £”’.

. W = bh? =4 p=d.2
woxb = xa*b X0 _ yab (ya)b _ yab y-a_ 1 Belka z ktody: W = “z-, max dlab_‘/g,h d/%.

xb ’ X1

% =] m. o o
e
log,x =y — a¥ =x; log,(xy) =log, x +log, y,
loga§:logax_loga.yr logaxm:mlogaX; /x”dx=%+C(n¢—1) /%dx=1n|X|+C
_ k _ Inx _ X
\lnx_logex, lneX =k, e"* =x. [ek%dx = Lekx 1 C [a¥dx = v
Podstawianie: t = g(x), dt = g/ (x) dx;
g 1 _ o -X _ . - _ ” ’ ’
Jim 55 =0(p>0), lim e =0, lim Inx=-co, JER dx = njg(x)] +C.
lim (1+3) =¢ Przez czgsci: [ fg’ dx = fg - [ f'g dx.
[&] = oo (a > 0); [$] - rozktad i skracanie; [2] -
e e ety ot

£
g fab f(x) dx = F(b) — F(a); pole miedzy krzywymi:

[P(e - ) dx (g > f);
wartosc Srednia: b+a fab f dx; bryta obrotowa:

de L'Hospital: [§], [£]: lim £ = lim

Asymptoty

ionowa x = xp: lim f(x) = +c0; pozioma y = b:
2 X=X x—xE (x) = oo; P J V= 7r/ab f2(x) dx;
Xl_i)Tmf(X) = b; ktoda (paraboloida): V = L - @ (wzor Smaliana).

fx)

x !

ukoSna y = ax+b:a= lim

X—>+00
b= lim (F(x)- ).
X—>*00
—
- AB =[by—ay,...,by — anl; ||a||=,/a12+-..+ag;
Pochodne funkcji elementarnych aob=ayb;+-+apb, = ||a]|[|b]| cos a;

alb & aob=0.

(¢) =0 (x™) = nx"~"
(eX) =e* (a¥) =a*lna
(Inx) =3 (V' = 57

(sinx)’ =cosx (cosx)’ =-sinx
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A+ B, cA - element po elemencie (ten sam wymiar);
AT - wiersze & kolumny;

AB: cjj = (i-ty wiersz A)o(j-ta kolumna B),
(mxn)(nxp)=mxp;

na ogot AB # BA; Al =IA=A; (AB)T =BT AT.

|(

Wyznaczniki
a b ..
4= ad — bc; stopien 3 - reguta Sarrusa;

Laplace: det A = ZJ a,-jD,-j, D,‘j = (—1)i+j detA,-j;
zamiana wierszy - zmiana znaku; W; — W; + cW; - bez
zmian; macierz trojkatna - iloczyn przekatne;j.

&
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Macierz odwrotna

o' [d -]
d ~ ad-bc |_¢ al

-1 _ 1 aT. _ _ 5-1
A —m[DU] ,AX—B=7X—A B,
XA=B= X =BA".

Uktady rownan liniowych

Kronecker-Capelli: rozwigzanie < rzA =rz[A| B];
= n -jedno, = r < n - nieskofnczenie wiele (n - r
parametrow).

Cramer (W = det A #0): x; = % (W;: j-ta kolumna
zastapiona kolumna wyrazéw wolnych).

Gauss: [A | B] — postac schodkowa — podstawianie

wstecz; wiersz [0 ... 0| d # 0] — uktad sprzeczny.
- J

istnieje < detA #0; [i
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